
ÂÎÏÐÎÑÛ Ê ÝÊÇÀÌÅÍÓ ÏÎ ÊÓÐÑÓ ÌÀÒÅÌÀÒÈ×ÅÑÊÀß ËÎÃÈÊÀ

Ëåêòîð: Ðåïíèöêèé Â.Á.

1. Ôîðìóëû ëîãèêè âûñêàçûâàíèé è èõ èíòåðïðåòàöèè.

2. Îòíîøåíèå ðàâíîñèëüíîñòè íà ìíîæåñòâå ÔËÂ. Çàêîíû ëî-
ãèêè âûñêàçûâàíèé.

3. Áóëåâû ôóíêöèè. Çàìêíóòîñòü è ïîëíîòà. Ñàìîäâîéñòâåí-
íûå, ìîíîòîííûå è ëèíåéíûå ôóíêöèè. Ïîëíûå ñèñòåìû ëîãè-
÷åñêèõ ñâÿçîê: êðèòåðèé Ïîñòà ïîëíîòû.

4. Äèçúþíêòèâíûå è êîíúþíêòèâíûå íîðìàëüíûå ôîðìû.
Òåîðåìà îá îäíîçíà÷íîì ïðèâåäåíèè âûïîëíèìîé ôîðìóëû ëî-
ãèêè âûñêàçûâàíèé ê ñîâåðøåííîé äèçúþíêòèâíîé íîðìàëüíîé
ôîðìå.

5. Ëîãè÷åñêîå ñëåäîâàíèå â ëîãèêå âûñêàçûâàíèé. Ìåòîä ðå-
çîëþöèé â ëîãèêå âûñêàçûâàíèé è åãî ïîëíîòà.

6. Ïðèëîæåíèå ëîãèêè âûñêàçûâàíèé ê àíàëèçó êîíòàêòíûõ
(ïåðåêëþ÷àòåëüíûõ) ñõåì.

7. Ïðåäèêàòû è îïåðàöèè íà íèõ. Êâàíòîðû è èõ ãåîìåòðè÷å-
ñêàÿ èíòåðïðåòàöèÿ.

8. Ôîðìóëû ëîãèêè ïðåäèêàòîâ. Ìîäåëè è èíòåðïðåòàöèè.

9. Çàêîíû ëîãèêè ïðåäèêàòîâ.

10. Ïðåäâàðåííûå íîðìàëüíûå ôîðìû è ñêîëåìîâñêèå íîð-
ìàëüíûå ôîðìû â ëîãèêå ïðåäèêàòîâ.

11. Ëîãè÷åñêîå ñëåäîâàíèå â ëîãèêå ïðåäèêàòîâ. Ìåòîä ðåçî-
ëþöèé â ëîãèêå ïåðâîãî ïîðÿäêà è åãî ïîëíîòà.

12. Ïðîáëåìà ðàçðåøåíèÿ äëÿ îáùåçíà÷èìîñòè è âûïîëíèìî-
ñòè ÔËÏ.

13. Àêñèîìàòè÷åñêèé ìåòîä: ôîðìàëüíûå òåîðèè.

14. Òåîðèè ïåðâîãî ïîðÿäêà. Òåîðåìà î íåïðîòèâîðå÷èâîñòè.

15. Òåîðåìà î äåäóêöèè.

16. Ëåììà Ëèíäåíáàóìà.

17. Îáðàùåíèå òåîðåìû î íåïðîòèâîðå÷èâîñòè.

18. Òåîðåìà îá àäåêâàòíîñòè è òåîðåìà Ãåäåëÿ î ïîëíîòå.
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19. Òåîðåìà Ìàëüöåâà î êîìïàêòíîñòè è òåîðåìà Ëåâåíãåéìà-
Ñêîëåìà (â òîì ÷èñëå - â óñèëåííîé ôîðìóëèðîâêå áåç äîêàçà-
òåëüñòâà).

20. Òåîðèè ïåðâîãî ïîðÿäêà ñ ðàâåíñòâîì. Ïåðåôîðìóëèðîâêè
äëÿ òàêèõ òåîðèé îáðàòíîé ê òåîðåìå î íåïðîòèâîðå÷èâîñòè è
òåîðåìû Ëåâåíãåéìà-Ñêîëåìà.

21. Îñíîâíûå ïðîáëåìû ôîðìàëüíûõ òåîðèé: ïðîáëåìà íåïðî-
òèâîðå÷èâîñòè. Íåâûâîäèìîñòü ïÿòîãî ïîñòóëàòà î ïàðàëëåëü-
íûõ ïðÿìûõ èç îñòàëüíûõ àêñèîì åâêëèäîâîé ãåîìåòðèè. Àíòè-
íîìèè Êàíòîðà è Ðàññåëà â �íàèâíîé� êàíòîðîâñêîé òåîðèè ìíî-
æåñòâ. Ñèñòåìà àêñèîì Öåðìåëî-Ôðåíêåëÿ òåîðèè ìíîæåñòâ.

22. Îñíîâíûå ïðîáëåìû ôîðìàëüíûõ òåîðèé: ïðîáëåìà íåçà-
âèñèìîñòè àêñèîì. Íåçàâèñèìîñòü êàæäîé èç ñõåì ëîãè÷åñêèõ
àêñèîì (A1) � (A3) â òåîðèè èñ÷èñëåíèÿ âûñêàçûâàíèé. Àêñèî-
ìà âûáîðà è ãèïîòåçà êîíòèíóóìà: èõ íåçàâèñèìîñòü îò ñèñòåìû
àêñèîì Öåðìåëî-Ôðåíêåëÿ (ðåçóëüòàòû Ï.Êîýíà).

23. Îñíîâíûå ïðîáëåìû ôîðìàëüíûõ òåîðèé: êàòåãîðè÷íîñòü
è ïîëíîòà. Ñèñòåìû àêñèîì ýëåìåíòàðíîé àðèôìåòèêè (íàòó-
ðàëüíûõ ÷èñåë) è ôîðìàëüíîé àðèôìåòèêè. Êàòåãîðè÷íîñòü
ïåðâîé èç íèõ è íåêàòåãîðè÷íîñòü âòîðîé. Ïîíÿòèå êàòåãîðè÷-
íîñòè â êîíêðåòíîé ìîùíîñòè. Ñâÿçü ìåæäó ïîëíîòîé òåîðèè è
åå êàòåãîðè÷íîñòüþ â íåêîòîðîé áåñêîíå÷íîé ìîùíîñòè: òåîðåìà
Âîîòà.

24. Òåîðåìà Ãåäåëÿ î íåïîëíîòå ôîðìàëüíîé àðèôìåòèêè. Îá-
ùèé ñëó÷àé òåîðåìû Ãåäåëÿ î íåïîëíîòå ëþáîé ýôôåêòèâíîé àê-
ñèîìàòèçàöèè ýëåìåíòàðíîé àðèôìåòèêè (ò.å. íàòóðàëüíûõ ÷è-
ñåë) íà ÿçûêå ëîãèêè ïåðâîãî ïîðÿäêà; åå çíà÷åíèå äëÿ âñåé ìà-
òåìàòèêè. Ñëåäñòâèå èç íåå è òåîðåìû Âîîòà î íåêàòåãîðè÷íîñòè
â ïðîèçâîëüíîé áåñêîíå÷íîé ìîùíîñòè êàê ôîðìàëüíîé àðèô-
ìåòèêè, òàê è ëþáîé ðàçóìíîé (ò.å. ýôôåêòèâíîé) ÷àñòè÷íîé
àêñèîìàòèçàöèè íàòóðàëüíûõ ÷èñåë.

25. Îñíîâíûå ïðîáëåìû ôîðìàëüíûõ òåîðèé: ïðîáëåìà ðàç-
ðåøèìîñòè. Ïðèìåðû ðàçðåøèìûõ è íåðàçðåøèìûõ òåîðèé.
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