I'nasa Ill. Pacuiupenus JOTUKY MPEIUKATOB U HEKJIACCUYECKUE JIOTUKHU

§1. Monazau4deckas JIOrMKa BTOPOIo Mmopsiaka. SI3bIk, onpeaeaseMblii
JoTUYecKou Gopmyion

Omp. [IpenMeTHOI TIEpEMEHHOI Ha3bIBAETC Jit00as nepeMeHHas u3 V.
OO6o3Hnauenue: X, Y, ...

Onp. MonaguuecKko nepeMeHHOM Ha3bIBACTCS MHOXKECTBO 3HAUCHUM
PEIMETHOM MMEPEMEHHON (MHOXKECTBEHHAs TIEpEMEHHAs ).

Oo6o3nauenne: X, Y, ...



Onpenenvum NOHSTUE TepMa, 100aBUB UCIIOJIL30BaHNE MOHAUYECKOM
IIEPEMEHHOM.

Tornma atromapHabie GOPMYIIBI MOTYT 3aBUCETh OT IPEAMETHBIX WUIIU
MOHAJIMYECKUX TTEPEMEHHBIX.

Onpeaenum noHsATHE (HOPMYJIBI MOHATUICCKOM JJOTUKH BTOPOTO MOPsIJIKa,
no6asus: (VX)(F), (3X)(F), roe X — MoHagudeckas iepeMeHHas,
F— dhopmyna MOHAIMYECKOM JIOTMKH BTOPOTO IOPSIIKA.

B curnaType Oyaer o0sa3aTeNbHbIN JBYXMECTHBIN peauKar « X € X »,



ITpumep.
F=(vX)@x)(xe X &(Vy)(y e X = P(x,Y)))

npu P(X, ¥) = « X <y » Ha IV COOTBETCTBYET YCIOBUIO MUHUMAIILHOCTH JIISI
BIIOJIHE yIOpsioueHHoro Maoxectna (IV, <).



ITycts X — andaBuT, 2 — MHOKECTBO BCEX CJIOB (BKIIFOUAs IIYCTOE)
HaI 2.

Omnp. SA3bikoM Haj andaBuToM X HaszeiBaeTcs L 2

Onuiiem crioco6 3amanus sa3bika L hopMynaMu MOHaIUYECKOM JIOTUKU
BTOporo mopsaka (MSO(<)).

1. KaxxoMy CIIOBY U € 2 COOTBETCTBYET MHOKECTBO

Dom(u) = {0, 1, ..., n =1} HoMepoOB no3uIHI OYKB B CJIOBE, II¢ N — JJIMHA
ciosa U.

2. R,(X) = «nosuuus x zansra OyKBOl & € Z».
3. IByxMecTHBIN nipeaukar X <Y, rjae X u Yy — Homepa MO3ULIU.
4. Kaxtast npeAMETHAs IEpEMEHHAsA €CTh HOMEP MO3ULNH, KaXaas

MOHaJYecKasl mepeMeHHas — MOJAMHOXECTBO MHOkecTBa Dom(u) ass
IPOBEPSEMOTO CI0Ba U.



Omp. A3bik L onpenensiercst 3aMkHyTOM hopmysioit F, eciu 11 kaxaoro
ciioBa U € L 3nauenne F — uctuna, a n1nsg U ¢ L 3Hauenue F — J10Kb.

IMpumep. X~ = {a, b}
F=@EX)@AY)(V)(vy)(xe X &yeY) > (x<y &R, (x) &R, (y))).

L="?



L={ab'}.



Teopema (broxu).
Kiacc s3pIKOB HaJl X, TOMYyCKaeMbIX KOHEYHBIMA aBTOMAaTaMHU, COBIIAAACT
C KJIaCCOM SI3BIKOB, ompeaeisieMbix opmyinamu MSO(<),



[Tpumep (MIUTFOCTpAITUS TOKA3aTEILCTBA).
ITycts L = {a*b* 1.

a b

a, b

OnpenennM MHOXECTBA MO3UIUN X Xy, Xy , COOTBETCTBYIOIIUE

cocTosHMAM aBToMara: X € X; <> B MOMEHT YTEHHUS MO3UIUU X B CJIOBE
aBTOMAT HAXOJUTCS B COCTOSHUMU |.



F =—3x)((xe X, &Xxe X,)v(Xe X; &xe X;)v(Xxe X, &Xe X,)).
«MHOKeCTBa HE MEPECEKAIOTCS»
F, =(¥x)(xe X;vXxeX,vXxeX,).

«MHoXecTBa 00pazyroT pa3oreHue»



F,=(UX)(VY)(y=Xx+1—>[xe X, &Yye X, &R (Y)]V...).
«DyHKIUS IEPEXOTOB»

F, = (VX)(VY)—(x=y+1D - xe X).

«HaugansHOE cOCTOSIHMEY
F = (YX)((VY)~(y=x+1) > xe X, vXeX,).

«3aKII0YUTEIILHBIEC COCTOSHUS)

EX)EX,)EX)(F &F, &F, & F, & F).



[Tpumep (mepexor oT GopMyIIbl K aBTOMATY ).
F=@X)EY)(v)(vy)(xe X &yeY) = (x<y &R, (x) &R, (y))).

Jlist mepexozaa ot popMyIibl K aBTOMATy MOTpeOyeTCs Mepexo 1Mo
IENoYKe: OT (OPMYJIBI K PETYISIPHOMY BBIPKECHHIO, 3aTEM K aBTOMATY.
(Teopema Knunn).

L = {a*b* }



JlemmMma.

JIByxmecTHsIif ipequkat « Y = X + 15 moxn0 BRIpazuts dpopmymnoii
JIOTUKH MPEIUKATOB B CUTHATYpE, coaepxamen « X < Y »,

3aMeuaHue: 06paTHOC HC BCPHO B JIOTUKC IIPCANKATOB, HO BBIIIOJHACTCA B

MOHAJIMUYECKOH JIOTHKE BTOpOro nopsiaka Hag IV, cogepxxameit Y = X +1:
« X< Y»=

AX)N(ye X &—(xe X) & (VZ)(Vi)(ze X &t=z+1—>1te X)).



