
Ìíîæåñòâà 1.

1. Ñóùåñòâóåò ëè òàêîé íàáîð ìíîæåñòâ A,B,C, ÷òî âûïîëíÿþòñÿ ñëåäóþùèå óñëîâèÿ:
A \B = B \ C = ∅, A 6= ∅?

2. Äîêàæèòå, ÷òî A ⊆ B ∪ C ⇒ A \B ⊆ A ∩ C.

3. Ïðèìåíÿÿ òîæäåñòâà äîêàæèòå, ÷òî (A ∪B ∪ C) ∩ (A ∪B ∪ C) ∩ (A ∪ C) = ∅

4. Äîêàæèòå, ÷òî B(A1) ∩ B(A2) = B(A1 ∩A2). Âåðíî ëè, ÷òî B(A1) ∪ B(A2) = B(A1 ∪A2)?

5. Äîêàæèòå, ÷òî A×B ∩ (C ×B) = (A ∩ C)×B

6. Ïóñòü X = N ∪ {0}. Ïðîâåðüòå, áóäåò ëè îòîáðàæåíèå f :X → X, çàäííîå ïî ïðàâèëó x → x2, ôóíêöèîíàëüíûì,
ïîëíûì, èíúåêòèâíûì è ñþðúåêòèâíûì.

7. Ïóñòü M � ìíîæåñòâî. Ðàññìîòðèì îòîáðàæåíèÿ a) f :B(M)→ B(M), çàäàííîå ïî ïðàâèëó X → X;
b) g ⊆ B(A)× B(A)→ B(A), çàäàííîå ïî ïðàâèëó (X,Y )→ X ∩ Y ;
Ïðîâåðüòå, áóäóò ëè ýòè îòîáðàæåíèÿ ôóíêöèîíàëüíûìè, ïîëíûìè, èíúåêòèâíûìè è ñþðúåêòèâíûìè.

8. (*) Ïóñòü M � ìíîæåñòâî. Ðàññìîòðèì îòîáðàæåíèå h:B(M) → A, çàäàííîå ïî ïðàâèëó X → B(X). ×åìó ðàâíî
ìíîæåñòâî A? Ïðîâåðüòå, áóäåò ëè ýòî îòíîøåíèå ôóíêöèîíàëüíûì, ïîëíûì, èíúåêòèâíûì è ñþðúåêòèâíûì.

9. (*) Ñóùåñòâóåò ëè òàêîå ñåìåéñòâî ìíîæåñòâ An, n ∈ N, ÷òî |An| = n è x ∈ An, y ∈ An+1 ⇒ x ∈ y?


